10.3.2  Vypo €et neur €itych integral G |

Predpoklady: 10301

V minulé hodirt jsme zdali hledat primitivni funkce. Najklad k funkci f (x) =2X je
primitivni funkci funkceF (x) = x* +C, protoze platiF'(x) = f (x) konkrétré

(x2 +C) =2x. Hledani primitivnich funkci nam usnisalaly vzorce sestavené podle
pravidel pro derivace:

derivace (c) =0 (x) -1 (Xn ) -
Xn+1
integrace dex:C jldx=jdx=x+C IX dx = n+1 +C,
n#-1, xO(0;)

a vzorec pro integrovani séu: j[clfl( X)+c,f,(x ]dx—cj X) dx+c j f

Pr. 1: Vypocti:

a) j(——ZX +ﬂj b) j[(x+2)(x2—1)]dx C) dex

X
| 3 3 4
' a) j(%—2X2+ﬂjdX:j%dX+j—2X2dX +jﬂdx—%1—2—x3+m<+c

xto2xd X

) [[(x+2)(x ~1)Jax=[ (3 + 26 -x- ="+ T -7 - x+C
©
jﬁ%)?ﬁdx:j(z—:—%+£3]dx:j(xz —3x‘2+\/§x‘3)dx:

PFr. 2:  Vypocti:
a)jx/;dx b)jx(%+x\/§jdx c)j X+1 dx
X
Ea)jfdx szdx——+c—2JF+c
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.[—X 3'\/;-Fldxzj-( - _3\/;+ L de:j(x2—3x‘1+x Zjdxz
C) 1 _3 g _é 2 2
: Ixzdx—j3x‘1dx+jx2dx=%+i——j3x‘1dx+c=§\/F—W+C—I3x‘ldx
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Pedagogicka poznamka¥V predchozim gikladu se samdejmeé opit opakuji problémy
s Upravou mocnin. Zajimavé také je, jak velkému shad studenit se pod#

spaitat i J‘S}x‘l dx vétdinou takto j 3xtdx = 3x° = 3. V takovém pipact je
samozejm¢ na mist otazka, zda si vysledek alesgpohlaw zkusili zderivovat.

n+l

) i, ] . X .
Integral j3x 'dx spaitat neumime, vzore{:xn dx = +1+C plati pouze pran# -1 =
n

musime najit dalSi vzorce, podle dalSich pravidelderivace elementarnich funkci. Ktera

_ o1
elementarni funkce se derivuje A&
X

Pr. 3: Dopli tabulku neutitych integrai:

derivace (In x)' = (eX)' = (aX)' =
integrace
derivace (Inx) =% (Inx) =% (eX)' = ¢ (aX)' —a*lna
1 = 1 = X
integrace J-;dx—lnx+C dex Infx+C jexdx=eX+C J'axdlesa+c

xJ(0;00) x(=0;0) 0 (0;0)

Ted’ uz mizeme dopeitat predchozi piklad:

j X+1dx=jx;dx—j3x‘1dx+jx_2dngzx/g—slnx—Tfﬁc




PFr. 4: Vypocti:

2 3% —Xx 3* In3
a)l|le——=+2"|d b +e+2* |dx C +—+In3 |dx
)I( X j x )I( 2x° j )j(lnB X j

a)I(ex_§+2dexzj-exdX_J'_)Z(dX+J'2de:ex_2|nx+%+c

3 2X3

J‘(3X2_X+e+ZXde= (%Xz_iﬂﬁszdx=j%dX‘I%dx+I6dX+jZXdX:

==1In x—é(—l)x‘l+ex+1+c = Shnx+ L rex+-24C
In2 2 X In2

j 3 +|n—3+ln3 dx:—1j3‘dx+ln31—ldx+ Inqu=—li+ InTnx+ INn3X+C =
In3 X IN31In3

=——+In30nx+xInx+C
3

Pedagogicka poznamkaAzZ priliS mnoho studeiitjaksi neposehne, zee* je réco jiného
X+1

N . . e
nez x" a integruji takto:J' g‘dx =
X+1

+C (tedy pomoci vzorce

n+l

jx”dx: X

+C).
n+1

Zajimaveé je takeé, jak si studenti poradj]'erdx =ex+C.

H Pi. 5. Petakova:
strana 163/cvieni 81 f) i) m) g) t)

Shrnuti: Funkcey :% se neintegruje podle vzorce pro mocniny, ale padl&Stniho

vzorcejldlen x+C.
X



