7.5.5 Teény kruznic |
PF.1: Jedana kruinick([—B;]] ;\/f)) a bodT[0;2] . Owt, Ze bodT lezi na kruznick.
Najdi te¢nu kruznice prochazejici bodem

' Dosadime bod’[0;2]: (x+3)*+(y-1)*=(0+39°+(2- 3°= % £ 1= bodT lezi nak.
Primky prochazejici boderi[0;2] : (y-2) =k(x-0) = y=kx+2 a gfimka x=0.
Dosadime do &edové rovnice kruznicgx+3)” +(y—-1)° = (x+ 3"+ (ke+ 2- )° = 1¢
(x+3)"+(kx+1)*=10  x*+6x+9+k>>+ Zkx+ 1= 1C

X2 (1+k?)+x(6+ )= 0

D =b? -4ac=(6+ k)" - 4 1+k*)00=( 6+ &)’ =

6+2K=0=k=-3

- Hledanou ténou je gimka y = -3x+ 2, v obecném tvar@x+y-2=0.
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Tecna je kolma na vektof — S, ktery zname.
H Pr.2. Jedana kruZnick([—S;]] ;\/1_0) a bodT[0;2] . Najdi tenu kruZnice prochézejici
H bodemT vyuZitim kolmosti tény na vektorT - S.

T-5=(0-(-9);2-9=(33=>n=(3])
Obecné rovnice tay: 3x+y+c=0. Na t&né leZi bodT[0;2] : 3D+ 2+c=0=c=-2.
Hledana téna ma obecnou rovni@x+y-2= 0.

Predchozi postup je mozné pouzit k odvozeni rovra@eytzadané pomoci kruZnice a bodu,
ktery na ni lezi.

Mame kruznick se stedemS[m;n] a polongremr a bod X,[%,; y,] . ktery na této kruZznici
leZi (v pedchozich fikladech jsme tento bod zfik T. Ted” ozna&eni ménime kvali shods

s webnicemi).

Budeme hledat rovnici tay kruznicek v boc® X, = zopakujeme postup Zigladu 2.
Vektor X,-S je normalovy vektor tny v boduX,: X, ~S=(X,~my,—n)=n,.

Obecna rovnice tay: (X, —m)x+(y,—n)y+c=0.

Na teng lezi bod X, [Xo; Vo] : (% —=m)x+(y,=n)y+c=0 = c=~(%~m)X,—(Y,~N) Y,.
Rovnice tény: (X, —m)x+(y,=n)y—=(X,—m)x,=(y,=n)y,=0.

Vysledek neni mozné oztiaza usgch. Nema smysl si pamatovat tak sloZzity vzorec, je

jednodussi si odvodit rovnicidey rovnou konkrété
NaSesti existuje i jednodussi a 1épe zapamatovatelayrowvnice teény.

Bod Xo[xo; yo] leZi na kruZznick = musi vyhovovat jeji s¢doveé rovnici= plati:

(% =m)* +(y,=n)"=r’.



Ziskali jsme soustavu rovnic:
(Xo_m)X+(yo_n)y_(xo_m)xo_(yo_n) Yo=0
(%-m)" +(yo-n)" =r*
(X% —m)x+(y,—n) y—xg+mx,~ yg+ny,=0
X5 =2mx, +m’+yg - 2ny,+n*=r?

(rovnicecast&né umocnime)

(ob2 rovnice séteme)

X, ~M)X+(y,=n)y—mx,+m’ —ny,+n*=r?  (prerovnameileny)

X, —M)X—mx, +m’ +(y,—n)y-ny,+n*=r?  (vytkneme)

X —m)x=m(x, —m)+(y,—n)y-n(y,—n)=r? (opst vytkneme)
m)(x=m)+(y, ~n)(y-n)=r*

Stredova rovnice kruznicéx-m)’ +(y-n)*=r2.
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Zavorky rozlozime na seiny dvojcleni: (x—m)(x-m)+(y-n)(y-n)=

V kazdém sotinu zangnime jedno za x, (a jednoy za y, ):

(% =m)(x=m)+(y,—n)(y-n)=r?.

P¥.3: Je dana kruZnick([—B;]] ;\/f)) a bodT[0;2] . Najdi tesnu kruznice prochazejici
bodemT. Fi feSeni vyuZij odvozenou rovniciciey.

(0-[-d)(x-[-d)+(2- )(y-}=V10

3(x+3)+(y-1)=10 3x+9+y-1=1C 3x+y-2=0

H P¥. 4. Je dana kruinick([—3;]] ;«/1_0) a bodT[-6;0]. Najdi tenu kruznice prochazejici
H bodemT. P¥i feSeni vyuZij odvozenou rovnicidey.

(-6-[-d)(x-[-9)+(0-(y- 3=V10

;—3(x+3) (y-1=1C -3x-9-y+1=10 -3x-y-18=0 3x+y+18=0

PF.5:  Je dana kruznice’ +y® —2x+ 4y - 20= 0. Najdi tetnu kruznice Al 4;-6] . F¥i
feSeni vyuzij odvozenou rovnicicay.

X+ yP-2x+4y-20=x*- X[+ - f+y%+ y0OF 2- 2- 26
(x=1)"+(y+2)"= 25, A[4;-6].

(4-D)(x-D+(-6+ Y(y+ 9= 2¢ 3(x-1) - 4(y+ 2 = 253x—3- 4y - 8- 25= (
. 3x—4y-36=0

PF.6: Petakova:
strana 129/cveni 83 c¢)
strana 130/cweni 90 b)
strana 131/cveni 95 a)
strana 131/c¥eni 96 a)
strana 131/cveni 97 a)




