2.8.10  Rovnice s neznamou pod odmochninou a parametr em

Predpoklady: 2806, 2808

Budeme postupovat ste&jjako v gredchozich hodinach. Néjele si zopakujeme obecny
postup pi feSeni rovnic s neznamou pod odmocninou a pak $ammusa jednotlivé iklady.

postup pi feSeni rovnic s neznamou pod odmocninou:
e stanovime podminky pro vyrazy pod odmocninami (padkudeme kontrolovat)
e umocnime rovnici (v Ppact potreby i vicekrét)
» vyifeSime rovnic bez odmocnin
» zkontrolujeme podminky z prvniho kroku
* provedeme zkouSku

Upozornéni: v/x2 # x, alev/x? =X

Pedagogicka pozndmkaZkontrolovani podminek z tvodu je nutné zopakoMatieSeni
rovnic bez paramaeirtyto podminky kontrolujeme mimeH, ale z vyrazu
obsahujiciho parametr neni nesplhpodminek filis doke vidt.

PE. 1:  Vyfe$ rovnicivx+2 =+/2x+c.

- Podminky kwli odmocninam:

e X+220=>x=>-2

e 2x+Cc2 0= xz—%

- Obs podminky budeme muset na #azkontrolovat.

x+2=J2x+c P

- X+2=2x+cC

. 2—c=X jeS€ musime zkontrolovat zda vyhovuje podminkam z&tka:

X=-2 >_c
X=2-c2-2 x=T5
4>c c
X=2-C2>——
2
2>%
2
4>c

Z obou podminek vyslo to samé (neni to ndhoda)

- Zavéreény piehled:

Hodnoty parametru c: Reseni prox:
c<4 K={2-¢
c>4 K=0



PF. 2:  Vyfes rovniciy/x* +3p° = x+p.

. Podminky kwli odmocninam:

x®+3p® =0, sowet druhych mocnin= vzdy nezaporny, plati vzdy
- Podminku budeme muset na &axkontrolovat.
JXe+3p°=x+p [?

X? +3p% = x>+ 2px+ p?

- 2p% = 2px, chceme dit p = musime rozdit vypocet:
p=0 = nenuzeme dlit, ale mizeme dosadit

2007 = 20X

- 0=0x = zd& se, Ze platk = R, ale zbyva udat zkousku
L= +3p? =X+ 307 =/x? =¥
EP:x+p=x+O:x

= zkouska vyjde, pokud bude pIaM =X, coz plati pokudx=0 = K :<O;oo).
 p#0 = mizeme dlit

- 2p°=2px /:2p

L X=p

Opst musime proveést zkousku:

L=/x*+3p? =/p>+3p>=./4p>= 2p|

- P=x+p=p+p=2p

zkouska vyjde, pokud bude plagtp| = 2p, coz plati pokudp > 0.

= p>0 K ={p}
= p<0K=0O
- Zavéreény piehled: )

Hodnoty parametru p: ReSeni prox:
p=0 K =(0;e0)
p>0 K={p}
p<O0 K=0

Pedagogickd poznamkaPredchozi piklad pro n& byl trochu zklamanim. Studenti jsou
trochu grekvapeni tim, Ze musi prétev p =0 délat zkousku, takZe jim ji budete
muset vnutit. Resto maji obrovské problémy i se zkouSkou v d&sfi gikladu a
pro velkouc¢ast z nich je problémem rozpoznat, Ze z nerovnpstD neplyne
K =(0;), ale to, Ze prop >0 plati,feSeni, kteréied chvili spéitali prox
K ={ p} . Zajimavou chybou, kterou studetdisto @¢laji, je umo&ovani zkousky.

Kdyz se pod odmocninou objevi pismenko, studeni ptit, Ze neni mozné se
odmocniny zbavit jinak nez umogmim imz zkouska ztraci smysl).



P¥. 3: Vyies rovnicia,/y+a=a’ s neznamoya parametrem.

Cafy+ta=a’

- pod odmocninou musi byt nezapottiglo = y+a=0= y=>-a = musime zkontrolovat u
- vysled.

. Chceme vydiit rovnici a, ale nesmimedit nulou = vyzkouSimea=0.

- Dosadimea =0

ajy+a=a’

- 0/y+0=0

- 0=0

- K=R, ale musim splnit podminky. = -a=-0
~a=0 K =(0;0)

' Kdyz a#0 mohu dlit.

Jy+ra=a P’

y+a=a?

y=a’-a

K={a’-3

musim zkontrolovat podminkw = -a. Dosadim zay =a* —a.
y=a’-a=-a

" a’-a=-a

a’> =0 - tohle plati pro kazdé = podminku spinim vzdy.

- Umoaioval jsem= musim udlat zkousku.

L=Jy+a=Va'-ara=Va'=[d

P=a

' Kdy plati L=|a|=a=P?
a>0:platija=a = L=P

- Zkouska vyslaK ={a>-g .

- a<O:plati [aj=-aza = L#P neplati
- ZkouSka nevysl&K = .

. Zavéredény pirehled:

Hodnoty parametru a: Reseni proy:
a=0 K =(0;0)
a>0 K={a’-g
a<o K=0

Pedagogicka pozndmkaNekteri studenti umosuji rovnici jeSt pred vydtlenima.

Pedagogicka pozndmka¥VétSina studerit nedokéaze spidtat ani gedchozi piklad, takze
nasledujici piklad zbyva pro ty opravdu nejlepsi.



PF. 4:  Vyfes rovnicivx* -1=x-p.

' Podminka kuli odmocninam:

- x*-12 0 zatim ji nebudemeesit, uvidime aZ vypidemex.
CUxi-1=x-p [/

x? —1=x*-2px+ p?

2px = p? +1 chceme dit p = musime rozdit vypocet:
p=0 = nemizeme dlit, ale miZzeme dosadit
2000x=(+1

0x=1= K=0

- pz0 = mazeme dlit

2px=p°+1 /:2p

. o1

: 2p

- Musime zkontrolovat podminku zectku gikladu:

-1 (p+4j L P2l pte2pt I P “—m‘*g(p{-fzo

x=

2p 4p® 4p’ 4p°
- plati vzdy (druh& mocnina je nezaporna)
Jest zkousku:

i 2_1)\? 2_
L=Vx*-1=x° \/(p +1j -1= \/( |02 1} =§p2 ]l (uz jsme to pditali pii kontrole
! p p

, 2p |
- podminky)
! 2 2 _ 2 2, 4_ 2 2 2_
sz_pzp +1_p=p +1-2p" _p+1-2°_Tp'__p-]
| 2p 2p 2p 2p 2
| 2 _ 2 _
. = pokud méa zkouska vyjit musi plat}(pz—pl‘ =- p2p 1 = ¢islo uvnit absolutni hodnoty
. 2 _
. musi byt zaporné nebo nuta nerovnice p2 <0
' p
; . , 2 - -1)(p+1 , N
- rozloZimecitatel na sotin: p2 1 (p ;(p )50 => nerovnice v sotinovém tvaru:
! p P
S - +__
T N >
-1 0 1
— -+ _ + ¢« +
—=+ T =+
p*+1
(—oo -0 0]} = zkou$ka vychazi> K = 2

pO(-10)0(Lw) = zkoudka nevychaze K =0

Zav“recny piehled:
Hodnoty parametru c: ReSeni prox:

pO(=10) 0 (Leo) K=0



. . p*+1
O(—c0;=1) O0( O; K=
o4 0(03 e
Pr. 5. Petakova:
strana 21/c\vieni 6 b) d)
Shrnuti:  P¥i feSeni rovnic s odmocninou a parametrem musime epplostup, kontrolovat

vSechny podminky a provétizkousky pro vSechna ziskaiegeni.



